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Çalışma Soruları 3

Kısım A

Aşağıdaki sorular Chiang ve Wainwright’ın kitabının 4. baskısındandır.

1. Alıştırma 8.6: 1, 2, 3, 4, 5 ve 6

Kısım B

1. Bir tüketici üç farklı mal tüketmektedir: a, b ve c. Fiyatlar sırasıyla 1.50 $, 0.50 $ ve
3.00 $ olsun. Tüketicinin geliri ise 100.00 $ olsun. Fayda fonksiyonu u(xa, xb, xc) ≡
x
6/10
a x

1/10
b x

3/10
c şeklinde tanımlıdır. Optimal çözüm (x⋆

a, x
⋆
b , x

⋆
c)’ı bulun veya böyle bir

çözüm olmadığını gösterin.

2. Bir tüketici iki dönem yaşıyor: Bugün (yani t = 1) ve Yarın (yani t = 2). Bu tüketicinin
yaşam boyu faydası şu şekilde tanımlıdır:

V (c1, c2) ≡ 2
√
c1 + δ × 2

√
c2

Burada δ ∈ (0, 1) varsayımı geçerlidir. Şimdi, tüketicinin t = 1’de hiç geliri ol-
madığını varsayın: y1 = 0. Ancak bu kişi, i = 5% düzeyindeki nominal faiz oranında
borçlanabiliyor olsun. pt tüketim malının fiyatını göstersin ve p1 = p2 = 1 varsayın.
Son olarak, tüketicinin t = 2’de y2 = 100 kadar geliri olacağını varsayın. Şimdi, faydayı
maksimize eden optimal borç miktarını δ’nın fonksiyonu olarak bulun veya böyle bir
optimal çözüm olmadığını gösterin.

3. Bir loto düşünün: Kazanma şansım milyonda bir ve ödül de 1 milyon dolar olsun. Lotoya
katılmam için ödemem gereken giriş fiyatı 500 dolar ve başlangıçta elimde olan para
da 1,000 dolar olsun. Eğer benim paradan elde ettiğim Bernoulli faydasını belirleyen
fonksiyon u(m) = 3m1/3 şeklindeyse, lotoya girmeli miyim, yoksa girmemeli miyim?
Problemi tanımlayıp çözerek gösterin.

4. Optimizasyon kuramı kullanarak, ölçeğe göre sabit getirili bir üretim teknolojisi ile
çalışan tam rekabetçi bir firmanın aşırı kar elde edemeyeceğini gösterin (İpucu: Euler
Teoremi!)

5. Bir tekel firma düşünün: Ürüne olan talep fonksyonu

Q(P ) ≡ 5P−2,

şeklinde verilidir. Toplam maliyet ise doğrusaldır:

C(Q) ≡ 10 +Q.

• Ters talep fonksiyonu P (Q)’yu yazın.
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• Toplam gelir fonksiyonu R(Q)’yu yazın.

• Kar fonksiyonu π(Q)’yu yazın.

• Q ≥ 0 kısıtı altında karı maksimize eden üretim düzeyini bulun.

• π(Q) ≥ 0 kısıtı altında cevabınız değişir mi? Ne yönde değişir? Açıklayın.

6. Fayda fonksiyonu
u(c) ≡ 2

√
c

şeklinde olan bir tüketici düşünün. Burada c tüketimi göstermektedir. Malın fiyatı
p > 0 ve tüketicinin geliri de w > 0 olsun. Buradaki hikaye şu: Eğer tüketici bu maldan
belirli bir miktar satın alırsa, hükümetin yürüttüğü bir regülasyona uygun olarak, 75.00
$’lık bir ek ücret daha ödemesi gerekmektedir.

• Bütçe kısıdını yazın.

• Lagrange fonksiyonu L(c, λ)’yı oluşturun.

• c ≥ 0 kısıdı altında tüketicinin problemini çözün.

• Şimdi p = 1 ve w = 75 olduğunu varsayın. Bulduğunuz çözüm anlamlı mı?
Açıklayın.

7. İki birey düşünün—Angie ve Brad. Bu iki bireyin, n tane birbirinden farklı tüketim
malı için tanımlı olan tercihleri,

u(x) : Rn
+ → R.

gibi bir fayda fonksiyonu ile temsil edilebiliyor olsun. u(•) fonksiyonunun, iki kez sürekli
olarak türevlenebilir olduğunu, kesin içbükey (kesin konkav) olduğunu ve kesin olarak
artan olduğunu varsayın.

Şimdi, Angie ve Brad’in piyasada aynı fiyat vektörü p ∈ R
n
++ ile karşılaştığını ve sadece

gelir düzeylerinin farklı olduğunu varsayın:

wA > wB.

Soru şu: Gelirin marjinal değeri ya da gölge fiyatı, Angie ve Brad için aynı mıdır?
Neden aynıdır, ya da neden aynı değildir? Biçimsel olarak gösterin.

8. Kısım B’deki 2. sorunun bulduğunuz çözümüne bakın. c⋆1, c
⋆
2 ve V (c⋆1, c

⋆
2) değerleri, δ

değiştiğinde nasıl değişiyor? Açıklayın. Yorumlayın.
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