MTK 311 Kompleks Fonksiyonlar Teorisi Aligtirma Seti 1.
Karmasik Sayilar

1. Euler formiiliinii ve ¢'(%1+%2) = ¢%1¢92 §degligini kullanarak Siniis ve

Kosiniis'iin agagidaki toplam formiillerini gésteriniz:
sin(f; + 63) = sin 6y cos b + cos by sin b,

cos(f1 + 03) = cos 61 cos B — sin 01 sin b,

2. Euler formiiliinii aym gekilde kullanarak asagidaki 6zdeslikleri gosteriniz:
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3. Agagidaki geometrik seri formiiliinii gosteriniz:
1 — gt
1+z+z2+...+z":17
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Bu geometrik seri formiiliinii kullanarak agagidaki 6zdesligi gosteriniz:

1 sin(n+1)0

14+ cosf+cos26 + ...+ cos(nf) = = + —
2 2sin 3
4. Ucgen esitsizliginin asagidaki seklini gosteriniz:
Izl =z ll<lz+22] Va,22€C

5. Sabit bir a € C igin eger 1 —az # 0 ve | z |=1 ise

Z—a -1

1—az

oldugunu gosteriniz.
6. Asagidaki karmasik sayilarin kartezyen ve polar formlarini yaziniz:

a. Vi b Vi o (149 d Vi—1 e (3—4i)F

EN|

. Eger 2 € Cve R(2") > 0Vn € Nise z € R ve 2z > 0 oldugunu gosteriniz.
8. Asagidaki denklemleri saglayan z € C noktalar kiimelerini bulunuz:

a.a€R c>0,|z—al+|z+al=2c



b.aeR,c>0,|z—a|—|z4+a|=2c
c. 0€C,R>0,|z[* —2R(2%)+ | 20 |*= R?
d. |z=1|=|z+1]
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| 2 |= arg(2)

9. a. Egern € Nven > 1ise

3

oldugunu gosteriniz.
b. EgerneN,n>1,r>0ve z¢€Cise

2kmi

n
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oldugunu gosteriniz.
c. (b)’deki sonucu sabit bir noktanin bir diizgiin n-gen’in kégelerine olan
uzakliklarinin toplamini diigiinerek yorumlayiniz.

10. Asagidaki esitsizlikleri gosteriniz:

|2 [<|R(2) |+ S(2) [€ V2] 2|



