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- WWUIA , C) HIA ,B) ul BE )

elde editor
.



Tamimi u→ He F sifir olmayan iki vektor ise

bunlar arasmdaki acnnin
'dlgiisii cost (YTLY.gs#)= :O

radyan oharak tanmlanir
.

Barada
,

as
'

: E 1,1 ]→[ at ]

fonksiyommun narligiru Andbiz I drsine borghuyaz .

Tamimi mile d arasndati aqninolgusii Iz rodyan

is is ile I diktirdenir we rite ikgosteritw.

Gozbm :DA .v→= hillhllcosc 2) ILIA ii .L=o

Kosiniis Teonemi : c
b

(

iiggeninde btoiti - 2mi cos Oder
.

so
B

or

ispat: O
,

batik BT arasmdahi again slgiiai'

ve 6=11ATH

oldngimdan ,
BHIATHIAT . .no?=th-bAT.lBT.baT=

= HBTIP -2 (BT • BF ) +11 BAIP = oitisac cost olur.

me

HBTH .

HBNFHUD

Sonnet Pisagorteoromi) Ay, |air btoite .

Kant : Bat ik BT owasmdahiaai it Ez radyan

oldugiundan cos 0=0 olur
.

Kosiniis teoremikounitibitirir
.



Dogrular re Vektorler

Dogruttu vektoriii Dogfultu kavramini matematiksd

olarak parald dogrulaan denklik sinfi olarak

tanimlamytik . iki vektoriin e{ it olmasi igindogrulta .

hannm
, yenlerinin ve bpylarmin uym olmalan gendtigi -

ni kanitlamytik . Dolaysiyla her vektor tirdgrultu
kelrtir ancak yonleri neya boylan fourth vehtorler

aym dofrultuyu helrtebolirler .

Tammy d dofrum re u?oF urethra " verilsin
. Eger

0¥11 d in Alya d
'

in bir digmltuvektorii denier
.

BIY d={ ( x ,yHR4 x - 2yt2=o}:
=k , ) T=0P→ ve P= 12,11 oldugundan

0¥ :{ lxiylepil *2y=o} olur
.

d 110¥
,

giinkii ikidogrunun egimide 1/2
'

dir
.

Bu yiizden,
u→ vektorii thin bir degrultuvektiiriidiir.

Hyam : Dogrnltu vektorii re eojim uym bilgiyi nerir
.

A- (Xo ,yd re xo.to#e5im=Hxo.A=OF=lo,yolttFdojrusux=o0.



'

O' nermeiuitotu okun
. u→Hu→# ZTERKOI

u→=tv→
.

Kanut : u→=oF 've a - OF olsun
. u→4v→#

#do€##n5a→=0 veya0¥57.

banks
, giinku"oeo¥n¥(⇒

0,139 dogrudaetir.

Ohiowa
# dogrusunun denkkmixo

veya MER igin yimx { eklmdetir
.

×=O iken P=( 0
, us ) ve Qsloiez ) olmak zorunda

.

u→=( quz )
, oh ( oiez ) oldugiendan t=ujzERl{o}

igin u→=tn→ olur
.

y=mx iken F- lu,,mut=P re Falk ,mu , ) olur
.

t= ÷
,

ERHO } icon u→=tr→ olur
.

I 'Xv→⇒o,P , adogruda , ⇒ ZTERKO } : FTI olur
.

Tersine
,

u→=tv→ olacak TERM } varsalunuzkltvntvd

Olar
. Vn=o⇒ u ,=

-

t
.

0=0 olur
. ⇒ Pre Q ,

×=O iizerindedir
.

⇒ 0
, Pre Q dogrudaetir ⇒ u→Hv→

.



¥ ise m= } ER igin vz=mv , olur
.

Ill, , ud - Hui ,
tmv

,) oldigundan uz=mu ,
olur

.

Yoni P re &
, y=mx dogrusu nzerindedrv

.

0
,

Pre Q dojrudxtir ⇒ I'll F ' dir D

Myart 57 He her I uektoru " parallel Kabul editor
.

Dolaysiyla

,0"
name

,
vttoiken

,uHv→#FtER

: u→=tu→

{ eklinde gene
Henebilir . troika u→±to→=o→ olur !)

O'

nermeiohtu

' '

ya parakl ( yoni , defrultuuektiriiuy
0ham we A ' dan

gegen
dir TEK dogru vardrr we

D= { ( xiykR4 x= aittu , re y= azttuz } { eklindetir
.

ispat : TEKLIIIE I '
- ( unuz )=O# uektoriinepanakl

her dogru # dogrusuna da paraleltir. Eger
AEF in sizkonum dojru He 0¥ qaki { ir

, ginkii

bu paroled dogrutar A
' dan geqmdtedir.

Farkhikinokta

bir

doejruyu
TEK tiidii bdirkdiginden sizkonusudogru TEK't in

A€# in birdogruya parakl dan nedxmdati birnoktadan



geqen
TEK dogru olduojundan yine sbzkonnsudogru TEK

'dir
.

VARUII : D= { NERY AN→Hu→ } kiimesi ii
' '

ya parald

re A
'

dan
geqen

6N dogrudur,
simdi bunugosterdim .

N=lx,ylEd# FTER : Anttu '

⇐ FTER : ( x .

a ,,yaz)= ( tun ,tuH

# FTER :
x=aHtu , ve y=gftu<

Yoni
,

d={ (xiyl HTER : ×= ohttu , ve y=az+tu2 }

={ ( × ,y1ER4 xaittui , y=a2ttu2 } olur
.

AED
, qinkii to igin ( xiyklanaz )

' dir
.

dhin dogru oldugienu garnet isindhin axtbytcro

gibi bir dnkkmi oldugienu gostrmd gender.

( xiykd ⇒ e- a ,+tu , we y= azttuz dad TER var
.

thj yok etmek isin Ii use He y 'yi - mile garpip ba

ifosdekri top larsal ' azx - my = uzaituztu ,
- uiazuituz ⇒

uzx - u ,y=uua ,
- uiaz⇒@•x+t⇐y.tl#uak0

Derek Li
,

DE { kiykpilaxtbytoo } '

dir
.
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'nn efimi uu÷= - of =D
'

ningimi

oldtgundom ,
DH #

gani dHu→ olur
.

Tammi O' nermehtn ispatindaki X=attu

y= aztthz

Efadesine dkin parametric denklemi
, axtbytoo

Efadestne de kapale denklemi denir Bu dnklemkrin

tirinden tiger; Tspattati gibielde edikbilir
.



01 2×+3-7=0dograsunun parametrikdnkbmi ?

I
21×-11+3 ( y - 513

)=O#
2(xA= - 3( y - 513 )=t

⇐x=1+±t re y= Is - tft elde edit

d={ ( 1+724513 - Bt ) HER }

olur.IR , -51
u→= -

G¥f3
, 21=16

,
a)

21 : 2×+357=0 # y= -2×+73
d={ It

,
-43++3 ) ITER }

'

nin parametric

denkbmi : ×=t
y=7b - 213£ } iekknde bulunur

.

Uyar= Parametric denklem R He d arasinda 1-1
,

ovten bir fonksiyon tanmlar
.

6 rnekteh dogru tsin bn fonksiyon4
:R→d

QHKH
,

- Bt  +73 ) vega k=R→d

461=(1+425,515435)
eekknde vertlebilir

.

Bu fonksiyonlae sayesinde R say dojrusunu

RZ diizbmine
"

gsmeriz
"

.

Her Y
'

ye neya

KRKD
'

ye de Rhin be gsmiikisii (embedding) dent
.



4,1112 )=d=Yz( R ) olmasma Karyn P Ed

noktasi aym reel sayrnin giruntusii defildir.

4H=P=k(s ) # t= 1+215
'

dir
, giinkii

bu dunumda -43++773=-4311+1251+3--513 - tss
'

dir
.

5rnejin ,
4,1+1=(0,7131--426) ohacak t=O,s= -28

Tersine
,

4 : R→R2
,

Yltklartu , ,
azttuz )

,

la , ,adER2 re ( in ,NER2l{ 10,01}
, ise PCR ) =D

u→= luvikl
'

yeparald ne Ai ( dyad
'den

geqen

birdogrudur >
Bu dojrununparametrikdenklemiXtaittu ,

y=az+tu } Eeklinde verilir

Kapahdenkkm bulmal izin tlyi yok ederizi

UzX= uzaittumz
- Ul Y = - uiaz

- tu

,u=
UZX - U , y = Uza ,

-

uiaz

*uiy+Uiaz-Uzq→



OI Inin parametric denkkmi

x=3tkt
rise

y==÷+Ft
kapale denklemini bulalin

.

t.gr yok etmeliyiz .

Xi 713 He yljn - E te garpahu :

73*7+7%3 t ve
- Ky=2EA - 7r%t olar

.

Fzx - Ky = 7+2545 ⇒ 35×-15By -1105+6521=0
-

Kapaa denklem

2.1 : ¥=t=¥ly+s⇒⇒¥=÷eo#
⇒ 351×-31=3.215*21 ⇒ 35×-15 Ey - 1105+6821=0

.

dhin noktalarm , R saylar ik Heekgdim
9 : R→d

,
Yltktstrzt ,

-45+754
.
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vektorediko1anre6irnoktadangeaendofru-Ttuhlaio1veNo-lxo.yoIElR2verilsind-ENER4NFLuYkumesineyakmdembakakm.N-lxy1fd@NoNJupttnTN.F

.to#1*xo1a+ly-yo1b=o
⇐ axtbyttaxo - 6%1=0 .

Demel li
,

d denklemi axtbyttaxo -6%1=0 dan birdojrudnr.

Bu dognu No noktasmi igermektedir, qinkii N= No iken

Notts vettor : F '

ya dittir
.

tdda I've I birtgrunun dogrultu vektorleri

is IHF '
# I'LL

'

dir
.

ispat : THE olduojundan uT=tII dad

TERMvardir
.

u→tF#
T.fi#tluTEko

true'=o # ALF
.

→

Tanked birdogru ,
Itf bir

veltordsun
. Eger u ,

dkin

bir lddayniyta her) dogrultuvetorune die ise dye

dihtir denir we u→Ld ik gisterilir.



Teocm :

Jltutla,4'yadik we Notable Biden gegen

TEK dojru d={ 1xiyklpilaxtbytaxotbyoko }
'

dir
.

Bpati NED ise NoN→Lu→ oldujunu gormiistiit .

Bu

yiizden d
,

I
' '

ya
die ve No 'bm

gergen
Wr dojrubn.

d 'Lu→ we Noed
'

ise d
' '

him dogrultu vektorleri

I
' '

ya dtetir .

T.tl#hehayibnvettiirolmakuure .

I 'LI#u→ .RO#ax+6y=o .

Yoni
,

I
' '

ya
tail veltorkrin uc

,
notetaker , orijinden

gegen axttyo dogrusu iizerinde bulunurlar
.

Bu

yiizden hepsi paraleldir . Dolayeayla d//d
'

olur
.

And No Ednd
'

oldnojundan d=d
'

olur
.

D



ikidogneowasmdakiaq :

B AT .AT
A

. )g . ABYIHATYT
- • ' O

C
.

dan OEG

,¥
'

ya
'AB→ne FAT'

dojrutar,

arasmdakiaq denir
.

→ - .

Gdf

I
AB Ac AB#A#

• BFATTAH
=

HAIIHHAT'llan
. CK

'

oldufunugostviit .

5dg dive dz
,

denkbmleri y=m,xtm ve

y= mzxtnz dan Thi dogru obun . m , re mz

0 olmasm .
Bu durumda d

, Ldz € m , .mz=
- I

oldnjunugosteriniz .



ammonia
an÷n÷eeT#

,
.eu?gnAaITu.Heet'

÷
o

A. ; ; .

Tspati AT'=±AB→ dad [ dike +70 vardn

ACT
= SAT a 50 vardrr

.

ABTAFITSABTAT '

dir
.

HAJIKTAABTI re XACTH =s HATH oldufmdan

istenen eke etilir
.

Odwinfoiiimi di={ KMIERY aixttiytcieo }, 2=-1,2

ikidogruokun .

Her it ,2 igin aitotbi re mi=
- % ,

olsun
. d|Ldz # m ,mz= -1

'

dir
, gosteriniz .

Kamuti Her i=h2 isin Fitlaiibil re F
, di '

nin

doojrultuvektoru
"

ise EL di oldugiendan FIVE

D:
kd<#u→, .uI=o#u.br#TutuI

f⇒q→ . uz→=0 # a
, azt 6162=0 # a ,az= - 6,62

# Tat . To÷ .

- -1 # m , .mz= -1
.


